Probabilidades y Estadistica (M)

Clase 12/05/2016. Lema de Borel-Cantelli. Convergencia casi segura.

1. Ponemos un mono a escribir al azar en la computadora. En cada instante de tiempo
n, el mono elige una letra al azar entre las 26 del alfabeto y la escribe ;Cuél es la
probabilidad de que el mono haya escrito BANANA al menos una vez?;Cuél es la
probabilidad de que el mono haya escrito BANANA infinitas veces?

2. Sea (X, )nen una sucesion de variables aleatorias i.i.d., cada una con densidad dada
por
folw) = e g 00) (2).

Sea XM = 11?_i<n X;. Probar que XM 20,

3. Sea X una v.a. tal que X ~ UJ[0,1]. Para cada n > 1, definimos
1
1 X <-,
n
X, =

0  sino.

Probar que X,, < 0y que Y P{|X,| > ¢} = oo. ;Contradice esto el lema de
n=1
Borel-Cantelli?



